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Harjoitus 8, 16.11.2012

1. Olkoon f: R — R jatkuva. Méaritellaan

(2) = f(x)sin kunz >0
= f(x) kun z < 0.

Osoita, ettd g on jatkuva jokaisessa pisteessd xo € R, jos ja vain jos f(0) = 0.
2. Osoita, ettd yhtélolla cosz = x on ratkaisu.

3. Néyta, ettd polynomilla, jonka aste on pariton, on ainakin yksi reaalinen nolla-

kohta.

4. Etsi (perustellen) sup A ja inf A, kun
1

A= : .
{1 a2 " € R}
Onko A:ssa suurinta tai pieninté alkiota?
5. Etsi (perustellen) sup A ja inf A, kun
3n — 2
A={2- "% heN}.
—5—n

Onko A:ssa suurinta tai pieninté alkiota?

6. Etsi (perustellen) sup A ja inf A, kun
A={z+y*:2€0,1], ye[-1,1]}.
Onko A:ssa suurinta tai pieninté alkiota?
7. Etsi (perustellen) sup A ja inf A, kun
A={ze[-1,2[ 1< f(x) <4}, missd f(x)=2>.

8. Olkoon () # A C R. Niyti, ettd sup A = inf A, jos ja vain jos A:ssa on tdsmiilleen
yksi alkio.

2Vihje: tutki funktiota cosz — z vililld [0, 1].



