Analyysi 1
Harjoitus 7, 9.11.2012

1. Olkoon f: R — R,

2 +1, josz<l1
f<x>={3 .
—x, Jjosx>1.

Néyta méaritelmén avulla, ettd f on jatkuva pisteessd xo = 1.

2. Naytd madritelméan avulla, etta

1
flz) = p
on jatkuva kun x < 0.
3. Olkoon a € R ja
22
fl@) = 2 +a

Missé joukossa f on jatkuva? (Tarkka perustelu.)
4. Olkoon f : R — R siten, ettd

fle+y)=f(z)+ f(y) kaikillaz,y € R.
Jos f on jatkuva pisteessd xq = 0, niin f on jatkuva koko R.:ssi.

5. Olkoot f ja g pisteessd x = 0 jatkuvia funktioita, joista tiedetédén, etta

1 1
F (_) —y (_) kaikilla n € N.
n n

Mité voit sanoa arvoista f(0) ja g(0)?
6. Nayta, ettd funktio

a?sin(L 4+ 6) +zcos 5, kunz >0
flz) =19 5
T kun z <0

on jatkuva.

7. Olkoon
r, kunzx= % jollakin n € N
flx) = .
0 muutoin.
Missé joukossa f on jatkuva?
8. Olkoon f jatkuva pisteessi xy ja g epdjatkuva pisteessd xy. Néyta esimerkeilld,

ettéd tulofunktio fg voi olla joko jatkuva tai epéjatkuva pisteesséd xq. Mitd voit sanoa
arvosta f(xg), jos fg on jatkuva pisteessi xq?

4Vihje: Osoita ensin, etti f(0) = 0.



