Analyysi 1
Harjoitus 6, 2.11.2012

Kirjoita puhtaaksi vastaukset kahteen tehtdviin (niin kuin tenttivas-
tausta kirjoittaisit). Jata tarkistettavaksi harjoitusryhmisi pitéjille. Saat
palautteen vastauksistasi seuraavana harjoituskertana 9.11.

1. Niiyti, etti
|sinz| < |z| kaikilla z € R.

2. Osoita:
. . . TFY Tr—Y
sinx + siny = 2sin 5 cos 5

3. Osoita:
|sinz —siny| < |z —y].

4. Olkoon f(x) = z". Etsi sellainen luku § > 0, jolle

1 -
|f(z) —1] < 1000 kaikilla z €]1 — 6,1 + 4[.

5. Osoita médritelmén avulla, ettd funktio f(x) = 6z on jatkuva.

6. Néytd madritelmén avulla, ettd funktio

2 +2, kunz<
T =
/(@) {235, kun x >

ST NI

ei ole jatkuva pisteessi xg = %

7. Kéyta tehtdvin 3 arviota ja osoita méaritelmén avulla, etta sinifunktio, x + sin z,
on jatkuva.

8. Olkoon f: R — R jatkuva. Jos f(z) < x? kun z > 0, niin osoita, ettd f(0) < 0.

3Vihje: sovella tehtivi 2.



