Analyysi 1
Harjoitus 4, 19.10.2012

1. Miké on funktion y = f(z) laajin mahdollinen mééarittelyjoukko A C R ja miké
on talloin kuvajoukko, kun
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a)y:% ja b)y= (\/[L‘—l) )

2. Olkoot f(z) = 22, g(x) = \/z ja h(x) = |z|. Mitké ovat méirittely- ja kuvajoukot?

Muodosta yhdistetyt funktiot fogoh ja go f. Missé joukossa ndmé ovat maaritellyt?

3. Olkoon f: R — R, f(z) = (z — 1)? mé&rdid yhdistetyt funktiot
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ja laske arvot
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4. Madritellaan
24+ 1, kin —1<2x <0
flx)=< =z, kun 0 <z <1
1— a2, kun 1 <z < 2.

Mikéd on f:n madrittelyjoukko A? Enté kuvajoukko B = f(A)? Onko f: A — B
injektio?

5. Tutki funktiota |

—x
= —1.
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Maarada f kuvajoukko B = f(A) ja osoita, ettd f : A — B on bijektio, kun
A={reR:z+# —1}. Mikd on f~1?

6. Anna esimerkki aidosti monotonisesta funktiosta f : [—1,1] — R, jonka kuva-
joukko f([—1,1]) ei ole vili.

7. Olkoon f: A — E, f(x) = 2? + 1. Miki on sellainen f:n méiéritelyjoukko A, etti
f on bijektio (vai onko sellaista), kun

a) E={reR:zx>3taixz =2}

b) E = [3,6],

c) E=10,1]7

8. Mité voidaan sanoa yhdistetyn funktion go f kasvavuudesta/viahenevyydesté, jos
a) f ja g ovat kasvavia,
b) f ja g ovat vihenevii,
c) f on kasvava ja g on vihenevi,

d) f on véhenevi ja g on kasvava?



