Analyysi 1
Harjoitus 10, 30.11.2012

1. Olkoon z € R. Osoita, ettd joukko

x
on rajoitettu.

2. Padttele tehtdvan 1 avulla, mikd on raja-arvo

n

lim x—,
n—oo 1)
kun z € R.
3. Olkoon f: R — R rajoitettu. Osoita, ettd
o f(@)
mf{?: r#0} <0.
4. Olkoon f: R — R rajoitettu ja jatkuva. Osoita, ettd funktio g: R — R
_ [f(@)
9(x) = x?+1

saavuttaa R:ssé pienimmén arvonsa, mikali f(0) < 0.

5. Olkoon f valilld I jatkuva funktio. Osoita, ettd kuvajoukko f(I) on véli, ellei f
ole vakiofunktio.

6. Olkoon ¢ € R. Maéritelldén jono (a,) rekursiivisesti:
Ap+1 = qan , a # 0.
Osoita, ettd a, — 0, jos ja vain, jos |q| < 1.
7. Olkoon x; € R, a € R ja |g| < 1. Médritelldén jono (z,,) rekursiivisesti:
Tptl = qTp + Q.

Osoita, etti

T, > ——, kunn— o0
l—gq

8. Méaraa raja-arvo

lim S, ,

n—oo
missa

= 1
S k(k+1

SVihje: matki Seurauksen 5.42 todistusta; korvaa max ja min sup:lla ja inf:114
"Vihje: Palauta tehtéiviiin 6 tutkimalla jonoa
a

1—¢q°

Ay — Tp —

8Vihje: Huomaa, etti k(#l) = & — 73 Joten S, = ...



