Lukualueet
Harjoitus 3, 19.-20.11.2012

1. Olkoon j: Z — Q, j(n) = [n, 1]. Osoita, ettd
j(m+mn) = j(m)+j(n)
ja
j(mn) = j(m);j(n)
kaikilla m,n € N.

2. Olkoon a € Q. Osoita, etti

(a) a € Q4 tai —a € Q4.
(b) 042 € @+.

3. Yritetddn maaritella “laajennetut rationaaliluvut” madrittelemélld joukossa Z x Z
relaatio
(a,b) ~ (¢,d) <= ad = be.

Miksi tdmé& on huono ajatus?

4. Olkoon 8 € Q, 1 < B. Osoita, ettd on N € N siten, ettii 1 < (1 +1/n)? < 3
kaikilla n > N.

5. Osoita, ettd joukolla

A={aeQ:a’<2}
ei ole pieninté yldrajaa joukossa Q \ A.
6. Olkoot a,b € Q. Osoita, ettid |ab| = |al|b].

7. Todista rationaalilukujen kolmioepéayhtald.

8. Osoita, ettd jokainen rationaalilukujen suppeneva jono on Cauchyn jono.



