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1. Osoita, että kokonaisluvuille pätee

[m,n] ≤ [p, q] ⇐⇒ [p, q]− [m,n] ∈ Z+ ∪ {0} .

2. Jos a, b ∈ Z, c ∈ Z \ {0} ja ac = bc, niin a = b.

3. Osoita, että kokonaislukujen kertolaskulle pätee: Jos a 6= 0 ja ab = a, niin b = 1.

4. Olkoon a negatiivinen kokonaisluku ja olkoon b positiivinen kokonaisluku. Mitä
voit sanoa tulosta ab?

———

5. Piirrä kuva, jossa joukko

{−4,−3,−2,−1, 0, 1, 2, 3, 4} × {−4,−3,−2,−1, 1, 2, 3, 4} ⊂ Z×
(
Z \ {0}

)
on jaettu rationaalilukuja vastaaviin luokkiin.

6. Osoita, että rationaalilukujen kertolasku on hyvin määritelty.

7. Yritetään määritellä laskutoimitus ⊕ rationaalilukujen joukossa asettamalla

[a, b]⊕ [c, d] = [a+ c, b+ d].

Onko ⊕ hyvin määritelty laskutoimitus?

8. Osoita, että kaikille rationaaliluvuille a, b, c pätee

(a+ b)c = ac+ bc.
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