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1. Olkoon f: U — R"™ Cl-vektorikentti, jolle jokaisen alkuarvotehtivin
{xzﬂ@,
x(0) = o,
maksimaalinen maérittelyvéli on R. Osoita, ettd kuvaus ¢: R x U — U,
o(t, ) = Yo (t)

on jatkuva.

2. Olkoon ¢: R x U — U Cl-virtaus joukossa U. Osoita, ettd se on vektorikentéin
2.¢(t,0) maaraama virtaus.

3. Olkoon f: U — R™ Cl-vektorikentti ja olkoon I(zy, f) alkuarvotehtivin

{f:ﬂ@,
x(0) = xo,

maksimaalinen madrittelyvéli. Osoita, ettd joukko

Qf) = JI0.f) x {b} cRx U
beU
on avoin.

4. Olkoon f:R"™ — R" rajoitettu C'-vektorikentts. Osoita, etti sen kaikkien rat-
kaisujen maksimaalinen méaarittelyvéili on R.

5. Midrité pisteiden © € R? a- ja w-rajajoukot differentiaaliyhtilon

—2 + 21(1 = [[2]?)
#= | w1+ a(l—z])
0

(osittaisessa) virtauksessa.



