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1. Johda Cauchy-jakauman kertyméfunktio ja sen kidanteisfunktio (Example 21). Tee R-
funktio tai ajojono, joka generoi Cauchy-jakautuneita satunnaismuuttujia.

2. Oletetaan, ettd X ~ UJ0,1]. Johda satunnaismuuttujan

Y =1
1 x

kertyméfunktio ja tiheysfunktio (logistinen jakauma).

3. Oletetaan, etti X ~ LN (u,0?) (ks. Example 16). Johda satunnaismuuttujan ¥ = X*,
A # 0, jakauma.

4. Olkoon X satunnaismuuttuja, jonka arvot ovat vélilla [0, A], A < oo. a) Osoita, etté

B(X) = [ (1= F)ds,

missd F' on X:n kertyméfunktio. (Kéyta osittaisintegrointia.) b) Osoita, ettd tulos pétee
myos silloin kun A = oco. Vihje: Integroi A:han asti ja ota raja-arvo A — oo.

5. Johda X% tiheys, kun X ~ N(y,1).

6. Funktio ¢ on konkaavi silloin ja vain silloin, kun —¢ on konveksi. Osoita, ettd jos ¢ on
konkaavi, E[p(X)] < ¢(E[X]).

7. Tiheysfunktion f méaérittdmén jakauman entropia maééritellaén integraalina

Bu(f) =~ [ (@) log f(2) dv

Jos f(z) = 0, niin mééritellddn f(x)log f(z) = 0. a) Osoita, ettd jos f(z) > 0, kun
A <z < B,ja f(x) = 0 muualla, niin Ent(f) <log(B — A). Vihje

i) - 5 o 7.

misséd X:n tiheys on f. b) Milld jakaumalla on maksimaalinen entropia?



