Reaalianalyysi
Demo 1

1. Olkoon joukko X, M C P(X) o-algebra X:ssd ja A C X. Osoita, etti
M|a={BNA:Be M}
on o-algebra A:ssa.
2. Olkoon joukko X, M C P(X) c-algebra X:ssa ja A € M. Osoita, ettd
Mys={BCX:BnAeM}
on g-algebra X:ssa.
3. Olkoon F C P(X) ja
o(F) = ﬂ {M : M on g-algebra X:ssi, F C M}.
Osoita, ettd o(F) on o-algebra.

4. Olkoon (X, M, ) mitta-avaruus ja A, Ay, ... € M. Osoita, ettd
i)jOS Ay C Ay C -+, niin

p(UZ1A0) = lim pu(Ay);
ii) jos A1 D Ay D -+ ja p(A1) < oo, niin
p(NZ1Ai) = lim pu(A;).
5. Olkoon X = {1,2,3,4}. Anna esimerkki perheestd F C P(X) sekéd kahdesta

todennikoisyysmitasta v ja p o-algebrassa o(F) = P(X) siten, ettd v # pu,
vaikka v(A) = u(A) kaikilla A € F.



