Mitta- ja integraaliteoria, syksy 2011
Harjoitus 11

1.

ot

Anna esimerkki ulkomitasta p* ja joukoista A; joille A1 C Ay C ... ja
Jim 7 (A) < pt (U1 40).

. Olkoon f :R" — [0,00] , f € LY(R™). Talléin

1 (E) = inf{/Mfda: . M € My, E C M)}

on ulkomitta. Nayté, ettd jos A € M, niin A on p*-mitallinen. Pateeko
kédanteinen tulos?

Tarkastellaan Hausdorflin %—siséiltééi Ho%c> joukossa R.
(i) Osoita, ettd HO%O(I) = v(I)% kaikille rajoitetuille véleille I C R.
(ii) Nayté, etta vali [0, 1] el ole Hoéo—mitallinen.

Vihje: Olkoon a; > 0. Téll6in Zai% > (>0 ai)%.

. Todista Lebesguen numero lemma: Olkoon C' C R 1/3-Cantorin joukko ja

siis kompakti joukko. Olkoon U:2, I; avoin peite C:lle. Téll6in on olemassa

tarpeeksi suuri k siten ettd Ji ; C I; kaikilla j jollekin I;. Edelld J ; on

suljettu viéli jolle Cy = U;Jy ;.

Olkoon X = {a,b,c}. Luettele joukon X o-algebrat.

Olkoon X metrinen avaruus, A C X, 0 < s < oo ja d > 0. Nayta, ettd

H3(A) =0 jos ja vain jos H*(A) = 0.

Olkoon p* ulkomitta joukossa X ja Y C X. Maaritellddn rajoittuma
iy (A) = (Y 0 A).

Osoita, ettd p*|y on ulkomitta X:ssé.



