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1. Olkoon z = x+ iy. Laske ∫
[0,1+i]

x dz ja
∫

[0,1+i]

y dz.

Tässä merkintä [z1, z2] tarkoittaa polkua γ : [0, 1]→ C, γ(t) = (1− t)z1 + tz2.

2. Olkoon γ : [0, 1]→ C, γ(t) = 3t2 + 2t3i. Laske `(γ).

3. Olkoon γ : [0, 2π]→ C, γ(t) = 100 + e−2it. Laske∫
γ

1

z
dz ja

∫
γ

z |dz|.

4. Olkoot z1, z2 ∈ C. Laske ∫
[z1,z2]

z̄ dz.

5. Olkoon γ : [0, π/2]→ C, γ(t) = e cos t+ i sin t. Laske∫
γ

1

z
dz.

6. Olkoon γ : [0, π]→ C, γ(t) = e1+it. Osoita, että∣∣∣∣∣∣
∫
γ

dz

Log z

∣∣∣∣∣∣ ≤ eLog(π +
√
π2 + 1).

7. Olkoot γ1 = [1, 0], γ2 = [0, i] polkuja (janoja). Onko olemassa jatkuvasti diffe-
rentioituvaa polkua β joka on ekvivalentti polun γ1 ∗ γ2 kanssa?

8. Olkoon k ∈ N, ja γk : [0, 2π]→ C, γk(t) = t+ i sin(kt). Laske

lim
k→∞

`(γk) ja lim
k→∞

∫
γk

z dz.


