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Stokastiset differentiaaliyhtalot
Harjoitus 11 (1. joulukuuta 2003)

Olkoon z € IR ja

' dB,
X; = xat 1-—1
e =t + )/01—3’

missa t € [0,1). Osoita, ettd
(a) limyy EX? = 22, ja

(b) dXt = dBt + w;jgt dt, jOS 1€ [0, ].)

Vihje: Voit kiyttad tietoa, ettd 'dB,ds = dsdB,,.
Olkoot L = (L¢);>o progressiivisesti mitallinen prosessi siten, etté

sup |Ly(w)| <1,
t>0,weN

ja
Xy = / L,dB,.
0
Osoita, etta
(a) E(X, — X,)* < ci(t —s),
2
(b) B (X, — X, = [{ L2du) < (ch+1)(t - 5)2,

jos 0 < s <t < 00. Vihje: Kéytia Burkholder-Davis-Gundy epayhtaloa
t [N t 2\ 7
<]E / L,dB, ) <ec |E ( / Lidu) :

missd 1 < p < o0.

Olkoot Q := {(e1,...,en) 1 €, = £1} ja @ : @ — IR siten, ettd @y : =0
ja (1, .oy €n) = €k, jos k € {1, ..., N}. Mééarittelemme historian Fy :=
{0,9}, Fr := o(p1, ..., o) jos k € {1,..., N} ja mitan P({w}) = 5¥.
Liséksi, olkoot ¢ € IR ja

Xk == [po + -+ @r] + ck.

Mille ¢ € IR on olemassa ekvivalentti mitta () (se tarkoittaa, etta
Q(B) =0, jos ja vain jos IP(B) = 0) siten, ettd (Xy)2_, on martingaali
stokastisen kentin (2, Fy, @, (Fr)n,) suhteen?



