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Olkoot d > 1 ja
A= @2 B(RY)

pienin o-algebra joka sisaltaa kaikki joukot
A=A x Ay x - x A, x REXRE -+,

missi n € {1,2,..} ja 4, € B(RY)...., A, € B(IR?%). Lisiksi, olkoon
X = (Xo)i0, Xp 1 Q — IR¢, stokastinen prosessi. Osoita, etti B €
(X5 : s €[0,t]) jos ja vain jos on olemassa ty,t,... € [0,t] ja A € A
siten, etta

B={weQ:(Xyw), Xy, w),...) € A}.

Olkoot €2 := [0, 2) ja F pienin o-algebra joka siséltad kaikki joukot {t},
missd t € (1,2). Osoita, ettd [0,1] € F.

Olkoot (€2, F,IP) todennékéisyysavaruus ja X = (X;)i>0, Xi: Q2 = R,
stokastinen prosessi siten, ettd kaikki polut t — X;(w) ovat oikealta
jatkuvia ja vasemman puoleiset raja-arvot ovat olemassa kaikille w € €2.
Osoita, etta

{weQ:t— Xy(w) onjatkuva} € F.

Olkoot (€2, F, IP) todennékéisyysavaruus historian ' = (F;)¢>o suhteen
ja X = (X;)>o prosessi joka on F-sopiva ja jonka polut ovat jatkuvia
kaikille w € €. Olkoot t; > 0 ja A C Q on tapahtumien w € € joukko
siten, etta

sup  Xi(w) < Xy (w)

|t—to|<e(w)

jollekin £(w) > 0. Onko totta, etta

A€ () Fiore?

e>0



