Stokastiset differentiaaliyhtalot
Harjoitus 9 (12. Maaliskuuta 2007)
Tehtavat:

(1) Olkoon S; = eBr=3. Etsi differentiaaliyhtils prosessille X, := 1 /St.

(2) Olkoon z € R ja

t dB,
X = at 1—1¢
= a4 )/01_3,

missé t € [0,1). Osoita, ettd
(a) limyp EX? = 22, ja

(b) dX; = dB; + Z=5tdt, jos t € [0,1).

Vihje: Voit kiyttaa tietoa, ettd 'dB,ds = dsdBj,.
(3) Olkoot ©Q = [0,1], F := B([0,1]) ja IP Lebesgue-mitta. Ma&aritteldan
My, =25y (1. 11y ja G := o(Mo, ..., My,) missd k =0,1,2, ....
{{o.3]}
(a) Osoita, ettd (My)z2, on martingaali historian (Gy)32, suhteen.
(b) Laske IEMj.
1

(c) Laske lim, IE (d% + .+ d%)? missa dy, == M — Mj,_1.
Mité kohtien (b) ja (c) tulokset tarkoittavat?

(4) Osoita Lemma 3.3.1.



