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Tehtavit:

(1)

Olkoon (£2, F,IP) todennékéisyysavaruus ja fi, fo, ... ei-negatiivisia sa-
tunnaismuuttujia. Osoita, etti

EY fi=) Efi (<o0).
k=1

k=1
Olkoon (2, F,IP) todenndkdisyysavaruus, fr : Q@ — R, k£ = 1,.
riippumattomia satunnaismuuttujia ja gy : ]R R, £ = 1,.
B(IR)-mitallisia funktioita. Osoita, ettd g1(f1), g92(f2);-- -, gn(fn ) ovat
riippumattomia.

Osoita Minkowskin epayhtilod kiyttéden, ettd reaalilukujonoille (a,,)o
ja (b)), pétee kaikilla 1 < p < oo kaava

1 1 1
(Z\aww)p < (Z \am)p + (Z\bnwp)p.
n=1 n=1 n=1

Olkoon n € IN. Mééritellddn vilin [0, 1] o—algebra

1
f::a{(é,k—*_ ] ,k:0,1,...,n—1}
n.n

(a) Miksi funktio f(z) =z, z € [0,1] ei ole F—mitallinen?

(b) Anna esimerkki F—mitallisesta funktiosta.

Olkoon (fx)%2, jono riippumattomia ja samoin jakautuneita (i.i.d.) sa-
tunnaismuuttujia siten, ettd IEf; = m ja varianssi [E(f; — m)? = o
Osoita keskeistd raja-arvolausetta kayttden, ettéd

ht et A+ fa—nm L A
]P({w. o Sx})ﬁ%/we du

kun n — oc.




