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. Anna esimerkki satunnaismuuttujien jonosta, joka suppenee stokasti-
sesti, mutta ei ole tasaisesti integroituva.

(a) Osoita, ettd X on integroituva (eli X € L;), jos ja vain, jos
lim B [|X]x(x5¢] = 0.

(b) Olkoot X € L, ja joukot A, € F s.e. P(4,) — 0, kun n — 0.
Osoita, ettd E (] X|xa,) — 0, kun n — oo.

. Osoita lause 4.7: integroituvien satunnaismuuttujien jono (X,)%°; on

tasaisesti integroituva, jos ja vain, jos

lim sup E| X, | x| x,|>c — 0, kun ¢ — oo.

n—00

. Olkoot (X)), ja (Y,)2, tasaisesti integroituvia. Osoita, etté

n=1 n=1
(X, + Y,)22 | on tasaisesti integroituva.
. Olkoot p,q > 1 siten, etta i +% =1, ja olkoot (|.X,|P)22, ja (|Yn|?)22,
tasaisesti integroituvia. Osoita, ettd (X, Y,,)52, on tasaisesti integroi-
tuva.

. Olkoon f: R — R jatkuva funktio. Osoita, ettd jos X,, — X jakauma-
mielessé, niin f(X,) — f(X) jakaumamielessé.

Lisdkysymys: riittdisiko olettaa, ettd P(X € D) = 0, missd D on funk-
tion f epédjatkuvuuspisteiden joukko, ja f on mitallinen funktio?



