Johdatus stokastiikkaan
Harjoitus 7

To 4.3.2010 klo 12-14 (MaD 381)
Huomaa muuttunut aika!

(1) "Vastaesimerkki" dominoidun konvergenssin lauseelle:
Olkoon ([0, 1], B([0, 1]), A) todennékéisyysavaruus ja mééritellddn funk-
tiot
fn<l‘) = nI[[Oyl/n](x), WS [0, 1], n=12....
(a) Laske Elim, . frn(x).
(b) Laske lim,, o Ef,(z).
(c) Miksi Elim,, oo fn(z) # lim, o Ef,(2)?

(2) TASAJAKAUMA:

Olkoon ([a, ], B([a,b]), 72-) todennikdisyysavaruus, missi
—00 < a<b<oo.

(a) Osoita, etté

Bf= [ fo)tdw) =5,

[a,b] b—a

missd  f(w) = w.

(b) Laske

1
]Eg:/ g(w)b d\(w), missi g(w) = W’
[a.0] —a

(c) Laske varianssi E(f — Ef)? satunnaismuuttujalle f(w) := w.
Vihje: Kiyti kohtia a) ja b).

(3) Olkoon (92, F,IP) todennikéisyysavaruus ja f, g :  — R riippumatto-
mia mitallisia porrasfunktioita. Osoita, etté

Efg=EfEg.

(4) Olkoon (92, F,IP) todennékoéisyysavaruus ja fi, fa, ... ei-negatiivisia sa-
tunnaismuuttujia ja > ;- fr < co m.v. Osoita, ettd

k=1 k=1

Vihje: Lause 3.2.4



(5) Olkoot satunnaismuuttujat f ja g riippumattomia ja Poisson-jakautu-
neita parametrein \; ja A;. Osoita, ettd f + g on Poisson-jakautunut
laskemalla

k

Pr,({k}) =P(f+g=k =) P(f=lLg=k-1)=....

=0

Miks on tdmén Poisson-jakauman parametri?



