Johdatus stokastiikkaan
Harjoitus 6

To 25.2.10 klo 16-18 (MaD 380)

(1) Olkoon (2, F,IP) todennikoisyysavaruus ja f,g :  — R satunnais-
muuttujia siten, ettd

f= Zai]IAi ja g= ij]IBj,
i=1 Jj=1

missd a;, b; € Rja A;, B; € F.Oletetaan, ettd {A;,..., A, }ja{By,... By}
ovat riippumattomia (IP(A; N B;) = IP(A;)IP(B;) kaikille i,j). Osoita,
etta

Efg=EfEg.

(2) Olkoon (9, F,IP) todennékoisyysavaruus ja Ay, Ay, ... € F. Osoita, ettd

(a) liminf, o (T4, ()) = (Limint,_ 4,) (w) kaikille w € Q, ja
(b) limsup,_. (14, (®)) = (Limsup, . 4,)(w) kaikille w € Q.

(3) Osoita luennon lauseen 3.2.1. kohta (4).

(4) Osoita luennon lauseen 3.2.1. kohta (5).
Vihje tehtéviin (3) ja (4): Tarvittaessa voit hakea vauhtia monisteen
sivulta 83.

(5) Olkoon ((0, 1], B((0,1]), A) todennékdisyysavaruus ja

1 irrationaalisille x € (0, 1]
1 rationaalisille z € (0, 1]

)= {

Laske Ef.

(6) Osoita luennon lauseen 3.2.3. kohta (2).



