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Johdatus stokastiikkaan
Harjoitus 2

To 28.01.10 klo 16-18 (MaD 380)

Olkoot = € R ja

G :={(a,b);—o0 <a<b< oo}
Osoita ettd {z} € o(G), missid {x} on vain luvun x siséltévé joukko.
Olkoon @ C R rationaalilukujen joukko. Onko totta, ettd Q € B(R)?

Olkoon ©Q ={0,1,2,...}. Oletetaan, ettd G on joukkoperhe, joka koos-
tuu joukoista A C (), joille pétee ettd joko A tai A° sisdltdd vain
ddrellisen monta elementtia (esimerkiksi A = {2,7,11} € G ja A =
{9,10,11,...} € G).

(a) Osoita, ettd G on algebra.
(b) Onko G myds o-algebra?

Osoita lauseen 1.1.8 puuttuvat osat: o0(G2) = 0(Gs) = 0(G;) jollekin
i€{0,1,3,5}.

Todista Lause 1.2.6 (6): Olkoon (92, F,IP) todennékoisyysavaruus. Jos
Ay, Ag, .. e FjaA DA D A3 D -+, niin

hmPM@zP(ﬂAO.
n=1
Olkoot (2, F,IP) todennikdisyysavaruus ja joukko A € F siten, ettd

IP(A) > 0. Osoita, etti (2, F, 1) on todennikoisyysavaruus, missi
u(B) = P(BJA).

Olkoon (9, F,IP) todennakéisyysavaruus. Jos A, B € F ovat riippu-

mattomia, niin osoita, etta

(a) A ja B€ ovat riippumattomia,

(b) A€ ja B¢ ovat riippumattomia.



